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Odpovidejte ve vétach. VsSechny symbolické zapisy, které nejsou umistény ve vété, mohou byt ignorovany. Hodnoti
se postup, nikoliv vysledek. Odpovédi piSte pfimo na tento papir (po obou stranach), az v piipadé nedostatku mista
a pro pomocné vypocty pouzijte vlastni papir. Nezapomerite na podpis!

U pojmu zvyraznénych kurzivou dejte vhodnym zpusobem najevo, zZe znate definici.

1.

Rozhodnéte, zda existuje vyrokova formule A sestavend jen z atomi p a ¢ takovd, Ze obé formule A — (p V q) a
AV —p jsou tautologie. Pokud ano, existuji dokonce navzajem neekvivalentni formule A s uvedenou vlastnosti?

. Uvazujte smysleny vyrokove logicky systém S, ve kterém se pripousti jedina logicka spojka —, jediné axiomatické

schema A — A a jediné odvozovaci pravidlo modus ponens. Rozhodnéte, zda

(a) V systému S lze dokézat i néjakou formuli, kterd neni axiomem.
(b) Pro systém S plati véta o dedukci.

Necht P, @ jsou unarni a R binarni predikidtovy symbol. Rozhodnéte, které z nasledujicich formuli jsou logicky
platnymi formulemsi:

P(z) — 3zP(x)

P(z) — VaP(x)

Jz(P(z) — VyP(y))

VoIyR(z,y) — Jx3yR(z, y)

Ve(P(x) V Q(x)) — Ve P(x) V VQ(z).

. Vyberte si dvé formule z pfedchoziho cviceni a zdavodnéte o nich, Ze jsou v predikatovém kalkulu dokazatelné.

Pritom muzete vyuzit vétu o tplnosti vyrokového kalkulu, ale nikoliv vétu o tplnosti predikatového kalkulu.

Necht F' je unérni funkéni symbol a nechf R je binarni predikdtovy symbol. O kazdé z néasledujicich formuli
rozhodnéte, zda je logicky platnou formuli:

VaIy(R(z,y) V —R(x, F(y)))

Va32Vy(R(z,y) V —R(y, 2)).



