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Pripomenuti: formule rliznych logik

Formule predikatové logiky s rovnosti

Jsou sestaveny pomoci logickych spojek a kvantifikatori

z atomickych formuli. Atomickd formule ma tvar P(t1,. ., tx), kde
P je k-arni predikatovy symbol a t; aZ tx jsou termy. Term je
sestaven pomoci funkénich symbolid z proménnych. Predikatové i
funkéni symboly musi patfit do predem zvoleného jazyka. Pokud
jsou binarni, Casto je piSeme mezi operandy. Rovnitko = je vzdy
povolené, ale do predem zvoleného jazyka je nepoclitame.

Logické spojky: —, =, &, Vv, =, L, T. Ptiklad formule v jazyce
Peanovy aritmetiky:
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sestaven pomoci funkénich symbolid z proménnych. Predikatové i
funkéni symboly musi patfit do predem zvoleného jazyka. Pokud
jsou binarni, Casto je piSeme mezi operandy. Rovnitko = je vzdy
povolené, ale do predem zvoleného jazyka je nepoclitame.

Logické spojky: —, =, &, Vv, =, L, T. Ptiklad formule v jazyce
Peanovy aritmetiky: Vv(v | x — v=1V 2| x).

Formule vyrokové logiky
Jsou sestaveny z atomi pomoci logickych spojek.
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Pripomenuti: formule rliznych logik

Formule predikatové logiky s rovnosti

Jsou sestaveny pomoci logickych spojek a kvantifikatori

z atomickych formuli. Atomickd formule ma tvar P(t1,. ., tx), kde
P je k-arni predikatovy symbol a t; aZ tx jsou termy. Term je
sestaven pomoci funkénich symbolid z proménnych. Predikatové i
funkéni symboly musi patfit do predem zvoleného jazyka. Pokud
jsou binarni, Casto je piSeme mezi operandy. Rovnitko = je vzdy
povolené, ale do predem zvoleného jazyka je nepoclitame.

Logické spojky: —, =, &, Vv, =, L, T. Ptiklad formule v jazyce
Peanovy aritmetiky: Vv(v | x — v=1V 2| x).

Formule vyrokové logiky

Jsou sestaveny z atomi pomoci logickych spojek.

Formule modalni vyrokové logiky

Jsou sestaveny z atomi pomoci logickych spojek a modalit (J a .
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Dikaz a dokazatelnost v hilbertovském kalkulu

Definice

Posloupnost Aj, .., A, formuli je ditkaz formule A, jestlize

(i) Am je A, a (ii) kazda A; je logicky axiom, nebo je nékterym
logickym pravidlem odvozena z nékterych predchozich formuli.
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(i) Am je A, a (ii) kazda A; je logicky axiom, nebo je nékterym
logickym pravidlem odvozena z nékterych predchozich formuli.

Formule A je dokazatelna, coz piseme F A, jestlize existuje jeji
dikaz.

Véta o Gplnosti (daného kalkulu vici prislusné sémantice)

Formule je v daném kalkulu dokazatelna, pravé kdyz je platna (ve
smyslu dané sémantiky).
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Definice

Posloupnost Aj, .., A, formuli je ditkaz formule A, jestlize

(i) Am je A, a (ii) kazda A; je logicky axiom, nebo je nékterym
logickym pravidlem odvozena z nékterych predchozich formuli.

Formule A je dokazatelna, coz piseme F A, jestlize existuje jeji
dikaz.

Véta o Gplnosti (daného kalkulu vici prislusné sémantice)

Formule je v daném kalkulu dokazatelna, pravé kdyz je platna (ve
smyslu dané sémantiky).

Véta o korektnosti (... )
Kazda dokazatelna formule je platna (...).
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Konkrétni hilbertovské kalkuly

Klasicka vyrokova logika mé logické axiomy napftiklad
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Konkrétni hilbertovské kalkuly

Klasicka vyrokova logika mé logické axiomy napftiklad
Al: A= (B—A)
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plus nékolik dalsich,
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Konkrétni hilbertovské kalkuly

Klasicka vyrokova logika mé logické axiomy napfriklad
Al: A= (B—A)
A3: (wA— -B) = ((-A— B) — A)
1 —=A
plus nékolik dalsich, plus jediné odvozovaci pravidlo modus ponens
MP: AA—B/B.
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Konkrétni hilbertovské kalkuly

Klasicka vyrokova logika mé logické axiomy napfriklad
Al: A= (B—A)
A3: (wA— -B) = ((-A— B) — A)
1 —=A
plus nékolik dalsich, plus jediné odvozovaci pravidlo modus ponens
MP: AA—B/B.
Klasicka predikatova logika ma navic dva axiomy specifikace a dvé
pravidla generalizace
Spec:  VxA(x) = Ax(t) a Ax(t) — IxA(x)
Gen: B—A(x)/ B—=VxA(x) a A(x)— B /3xA(x)— B,
kde proménna x nesmi mit volné vyskyty ve formuli B.
Modalini logika K mé navic jeden logicky axiom a jedno pravidlo
K: O(A— B) — (ODA—0OB)
Nec: A /DA
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Sémantika klasické vyrokové logiky

Definice
Vyrokova formule A je tautologie, jestlize v(A) =1 pro kazdé
pravdivostni ohodnoceni v.
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— 10 1
01 1
1/0 1
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_>
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1

O = O
[Eaa—Y =

Metody prokazovani dokazatelnosti a nedokazatelnosti
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Metody prokazovani dokazatelnosti a nedokazatelnosti

Véta o korektnosti (daného kalkulu) je nastroj pro prokazovani
nedokazatelnosti.
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Sémantika klasické vyrokové logiky

Definice

Vyrokova formule A je tautologie, jestlize v(A) =1 pro kazdé
pravdivostni ohodnoceni v. Pravdivostni ohodnoceni je funkce,
ktera kazdé formuli ptirazuje jednu z pravdivostnich hodnot 0 a 1,
a pritom respektuje pravdivostni tabulky logickych spojek.

Priklad: pravdivostni tabulka implikace
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Metody prokazovani dokazatelnosti a nedokazatelnosti

Véta o korektnosti (daného kalkulu) je nastroj pro prokazovani
nedokazatelnosti. Véta o Gplnosti vyrokového kalkulu je uzitena i
v predikatové nebo modalni logice.
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